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On considère un processus ponctuel homogène de Poisson dans Rd. Il s'agit d'une con�-
guration aléatoire in�nie de points dans Rd et répartie de façon uniforme (cet objet sera vu
dans le cours "Percolation continue" au S4). En chaque point (germe), croît un ensemble fermé
aléatoire (un grain). Ces grains peuvent par exemple être

a) un segment croissant à vitesse constante dans une direction aléatoire
b) un disque dont le rayon croît à vitesse constante
c) une trajectoire brownienne.
Chaque grain arrête sa croissance quand il bute sur un autre grain. L'ensemble de tous les

grains arrêtés est appelé modèle germes-grains arrêtés (voir exemple dans la �gure ci dessous).
On s'intéresse alors, une fois la croissance terminée, à la topologie de l'ensemble des grains
connectés entre eux. En particulier, la percolation signi�e qu'il existe une composante connexe
in�nie dans cet ensemble.

Le premier objectif du mémoire est de formaliser mathématiquement ces modèles et de four-
nir quelques simulations (cela pourrait constituer le stage IMPACT d'un étudiant centralien).
Un second objectif du mémoire est d'étudier quelques résultats existants au sujet du lilipond
modèles (exemples a) et b) ci dessus). Les résultats rigoureux pour le moment a�rment tous
que les modèles germes-grains ne percolent pas avec probabilité 1. On démontrera ce type de
résultats au cours du mémoire.

A gauche, le processus ponctuel de Poisson au temps 0. A droite le modèle germes-grains arrêté

avec des grains de type b).
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